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 المصفوفات       
  :تعريف

محصورة بين قوسين  الأعمدة،هي تنظيم مستطيل الشكل لأعداد حقيقية مرتبة في "م" من الصفوف و "ن" من  المصفوفة:
[  ويرمز للمصفوفة بأحد الأحرف التالية : أ ، ب ، جـ ، س ، ص ، ......      [

 ط* ∋ن     بحيث م ،  ن × عدد الأعمدة  = م × رتبة المصفوفة = عدد الصفوف  – 
 .  س صفي الصف س والعمود ص داخل المصفوفة أ بالرمز أ  دخلةز للميرم –  

           
 

 لاحظ ان          

  3×  2ن = × عدد الأعمدة = م × رتبة المصفوفة أ = عدد الصفوف  – 
  1هي المدخلة التي تقع في الصف الأول والعمود الثاني =  21أ  – 
  7هي المدخلة التي تقع في الصف الثاني والعمود الثالث =  32أ  – 
 

] = : س    إذا كانت السؤال الأول :

2
1 −

5
1 −

7
0

1
2

4 6 8 5
4 − 1 2 0

]   

    33س،  24س،  21س،  11سعين قيم المدخلات الأتية      ب(         سرتبة المصفوفة   أ( فأوجد:       
 الحل /    
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 التالية:أوجد رتبة كل من المصفوفات  الثاني:السؤال 

   =[
1 − 1 
2 − 2 ]، ب = [

0  1 − 1 
1 0 2 ] ، جـ =  [

3 2 −
6 1

صفر 1 −
 ]، د =  [

8
1 −

3]، س=  [ 3]،ص =  [1 −]  

 الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 
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 المصفوفات الخاصة.
 ( المصفوفة المربعة / هي المصفوفة التي يتساوى فيها عدد الصفوف وعدد الأعمدة . 1 

]=    أ   مثل:
2 8 
0 4 

]ب =        ،     [
9 − 1 3
3 7 2

1 − 2 6
]   

 المصفوفة الصفرية / هي المصفوفة التي جميع مدخلاتها أصفار ويرمز لها بالرمز  "  و " . ( 2

]=   و     مثل: 
0 0 
0 ]=   و       ،     [ 0

0 0 0
0 0 0
0 0 0

]   

 ن×  1تكون من صف واحد ، وعدد ن من الأعمدة و تكون رتبتها  هي المصفوفة التي ت /صفصفوفة الم( 3

7]=    أ   مثل: 1 8]ب =    ،         [− 6 − ]   

  1× تكون من عمود ، وعدد م من الصفوف و تكون رتبتها  م هي المصفوفة التي ت /عمودصفوفة الم(  4

9]و =       مثل:  ]و =      ،        [
4
7

5 −
]   

 وباقي مدخلاتها = صفر ويرمز لها بالرمز " م"  1( مصفوفة الوحدة / هي مصفوفة مربعة مدخلات قطرها الرئيسي=5

]=   2م    مثل :
0 1 
1 0 

]=  3م      ،     [
0 0 1
0 1 0
1 0 0

]   

]=    لاحظ ان المصفوفة  
1 0 
0 1 

 ليست مصفوفة وحدة .    [

  الأول:السؤال 

]= أ      التالية:لديك المصفوفات 
2 − 1 
4 2 ]= ب  ، [

3  1 − 8 

2 − صفر ]جـ =    ،  [2

0 0
0 0
0 0

8]= د   ،  [ 2 −]    

]=  هـ 
1 − 1 3
3 − 4 − 2
8 3 − 6

]= و،         [
3
4

1 −
8]= ،       ع    [ 2 − 7 ]    ل   ،  =[]     

 ( حدد رتبة كل مصفوفة . 1  
...................................................................................................................... 

 ...................................................................( سم المصفوفة المربعة فيما بينها ، وماهي رتبتها ؟ . 2
                31د،   23، جـ  12، ب 11أ( ما قيمة كل من المدخلات الأتية :  3 

......................................................................................................................             
   21أ×  23بأوجد قيمة  ( 4

...................................................................................................................... 
 .............................................................................  .  بعدد مدخلات المصفوفة ما هو (  5

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

3  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

.  32جـ2  - 32ب3 + 12ب 2( أوجد قيمة  6
........................................................................................................................................................................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................................................................................................................................................................ 

:الثانيالسؤال 

هذه المصفوفة بذكر مدخلاتها . بأكت هـ  –ي 3=  ي هـ ب اذا عرفت مدخلاتهن بحيث أن  2×2من  الرتبة  ب  إذا كانت       
الحل / 
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تساوي مصفوفتين
الشرطان : ققتتساوى مصفوفتين أ ، ب إذا تح

 لهما نفس الرتبة . .1
 المدخلات المتناظرة متساوية . .2

]مثال :  .3
7 − 5 
2 2 ] =   [

7 − 5
 4]

 السؤال الأول :

] كانت :إذا  
ص 3

5 س
]  =  [

4 3

5 2
فأحسب قيمتي س ، ص ؟      [

الحل / 
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 السؤال الثاني :

]إذا كانت : 
5 2

س 1 −
] = [ ص 2

5 − 1 −
ص ؟ 2فأحسب قيمتي س + ،  [

الحل / 
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  السؤال الثالث :    

]قيمتي س ، ص التي تحقق   وجدأ
ص 2

5 ص − س
] =[

1 2
5 3

]  

الحل / 
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................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 السؤال الرابع :
أوجد قيمتي س ، ص في المعادلات المصفوفية الأتية :

1.   [
3س

1 + ص
]   =  [

9 −
3

]  

الحل /  
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

2      )[
ص2 1 − س
13 1 + 2س

] =   [
9 5 
13 13]  .

الحل / 
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................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 
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3      )[ 
ص − س
ص + س

]  =   [ 
1
7]  .

الحل / 
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]كانت  :   اإذ (4

3 −

2 − س

3ص

]   = [
3 −
5

2س

؟  ص،  سفأحسب قيمتي   [

...................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................5

5) [
3 2 − س

ص + س 5
] = [

3 2 
2 5 ؟ فأحسب قيمة ص  [
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 ]إذا كانت  :( 6
4 + س

ص
] [ 

2
[3س  ؟ فأحسب قيمة ص  = 

...................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

، أحسب عدد مدخلات المصفوفة س ؟ 4×  3س مصفوفة من الرتبة إذا كانت  ( 7
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

العمليات على المصفوفات

حقيقي:أولَا / ضرب لمصفوفة في عدد 
 . ك بالعددن ، ك عدد حقيقي غير الصفر فأن : ك أ = ضرب كل مدخلة في المصفوفة أ × إذا كانت أ مصفوفة من الرتبة م    

الأول:السؤال 
]=  س إذا كانت  

4 − 2 
7 6 س ،       س 2 -،    س 3، فأوجد   :     [
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لثاني:السؤال ا

]س =    إذا كانت      
3 3 − 1 − 

6 صفر 4 س   3 -فأوجد   :      ،   [
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السؤال الثالث:

]=    ب3إذا كانت  
15 9
12 0 .  ب، فأوجد   المصفوفة    [
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السؤال الرابع:.

]=    س -:  إذا كانت 
10 − 2 − 

6 4 −
. س ، فأوجد   المصفوفة      [

الحل / 
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السؤال الخامس:

]=     س 3  : إذا كانت
0 9 − 
15 12 −

.  س -، فأوجد   المصفوفة    [
الحل / 
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السؤال السادس:
................................أ  هي  3 المصفوفة  ، فأن رتبة 4×  2إذا كان أ مصفوفة من الرتبة 

السؤال السابع:
........................................س  هي  5فأن رتبة  الثانية ،إذا كانت س مصفوفة من الرتبة 

السؤال الثامن:
............................................، فأن رتبة  س  هي   6×  4س  هي  إذا كانت رتبة 
السؤال التاسع:

...........................................أ  هي    ، فأن رتبة 4×  2إذا كان أ مصفوفة من الرتبة 

تمارين  ومسائل
]=  2إذا علمت أن   .1

6 − 4
8 2

؟  فأوجد  ،    [
الحل / 
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س ]إذا كان أ =  .2
5

] [ 
9
[ص =  ب  ، أوجد قيمتي س ، ص ؟ 3أ  =  2بحيث أن  :    ، ب
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ثانياً / جمع و طرح المصفوفات :
ن   : × لهما نفس الرتبة م  نيكو  يجب أنلإيجاد ناتج جمع أو طرح مصفوفتين أ ، ب 

 دخلات المتناظرة .عملية الجمع يرمز لها أ + ب ، ويتم جمع الم .1
المتناظرة .دخلات ب ، ويتم طرح الم -عملية الطرح يرمز لها أ  .2

السؤال الأول:
] كانت س =إذا  

3  2 − 1 
5 6 − 4 ]=  ص،   [

8 − 6 3 − 
1 2 0 فأوجد :  ،       [

 س - ص(  3                ص - س(  2                 ص+  س(   1
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السؤال الثاني :
]=   أإذا كانت  

2 1 − 
3 0 ]،  ب =      [

3 − 4 
5 6 −

]، جـ =   [
2 3 1 − 
8 12 5 فأوجد !ذا امكن /    ،   [

+ ب   أ 3- (4ب                 2 –( أ  3ب               -( جـ  2       (   أ + ب          1
الحل / 
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السؤال الثالث :
]=  إذا كانت  

4  1 2 
5 2 1 −

]، ب =     [
1 2 − 3 
4 0 6 ]،  جـ =     [

0 6 − 
5 4 :  فأوجد !ذا امكن /  [

            جـ ( 5ب               3 -( أ 4       جـ     2( أ +  3(   أ + ب         1
الحل / 
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ؤال الرابعالس

...................................فإن رتبة ناتج أ + ب هي  3×  2، وكان رتبة  ب هي  3×  2رتبة  أ هي  تإذا كان
السؤال الخامس:

...........................س هي3 –ص 2فإن رتبة ناتج   6×  1، وكان رتبة  ص هي  6×  1إذا كان رتبة  س هي 
السؤال السادس:

]  2أوجد ناتج :         
6 8

1 − 3 ]    - 3  [
0 1 − 
6 3 −

]      +[
1 − 2
1 3 ]
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السؤال السابع:

]   :كانأ (   إذا       
16  س

ص 10
]  +[

1 − 4 
10 − 3

]  =[
15 2

7 − ع
، فأوجد كل من :  س ، ص ، ع ؟   [
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]  :كانب( إذا         
2  س

س ص
]  +[

1 0 
2 1 −

]  =[
3 7

ص م
، فأوجد كل من :  س ، ص ، م ؟   [
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السؤال الأول :

]     :كان  إذا 
8 1 − 

س 2
 1 س] = [

5 3 −
] + [ ص 2 −

2 − 5
، فأوجد كل من :  س ، ص ؟   [
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لثاني :السؤال ا

]  :كانإذا  
9  س

2ص 9
] - [

4 2 
3 5 −

]  =[
5 3

1 + س 14
، فأوجد كل من :  س ، ص ؟   [
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.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤
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10  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

السؤال الرابع:

] 2إذا كان          
9 1 − 

5 س  أ 7] - [
3 3 −

]  =[
11 6
7 ، فأوجد كل من :  س ، أ ؟  [13

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال الخامس :
]أ  =      : كانإذا  

2 3 
4 5 ]، ب =   [

2 1 
4 − 3 ،   فأوجد كل مما يأتي : [

ب 17+ ب ( +   ) أ 18  -أ  19 .1

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال السادس :
] =أ   كانت:إذا  

2 1 
4 3 ]=، ب [

1 5
2 − 1 −

ب  ؟ 31) أ  + ب ( +  32  -أ  33 :  ،   فأوجد [
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

خصائص جمع المصفوفات وضربها بعدد حقيقي....
ح  فإن   :  ∋ن   ، ك × إذا كان أ ، ب ، جـ مصفوفة من الرتبة م 

 =  ب + أ           "  خاصية تبديلية " . أ + ب .1
" . ميعية(  +  جـ  =  أ + ) ب + جـ (         "  خاصية تج+ ب  ) أ .2
 أ           و  "  محايد جمعي " .  =  و + أ  = أ + و .3

]مثال / 
3 − 1 

7 4 ]   +[
0 0
0 0 ]   =[

3 − 1
7 4 ]

أ  "  نظير جمعي " . -+ أ  = و           أ (  -) =   أ (   -أ + )  .4
]مثال / أ  = 

2 5 − 
4 − 3 ]=  أ (   -فإن   أ + )  [

2 5 − 
4 − 3 ]  +[

2 − 5 
4 3 −

]   =[
0 0 
0 0 ]

"  خاصية التوزيع " .      ح    ∋، ك (  = ك أ + ك ب     ك ) أ + ب  .5
ب            4أ +  4(  = ) أ + ب  4مثال / 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤
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11  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

السؤال الاول:
]إذا كانت   أ  =    

4 1 − 
6 5 أن أمكن .  أ ،    + 3(      2(  النظير الجمعي للمصفوفة أ     1،  فأوجد :       [

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال الثاني:
 ]س +  3 -حل المعادلة المصفوفية :  ( 1

11 3
4 1 −

 ]س +  2=    [
1 2 −

1 − 1 −
]

المصفوفية هو إيجاد المصفوفة س "" ملاحظة / حل المعالة 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

] -س  2حل المعادلة المصفوفية :  (2
2 − 2 6

2 4 0 ]    =2 [
1 − 3 − 7
2 − 4 5 ] 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ] 3س +  3حل المعادلة المصفوفية :  (3
0 1
3  ]= س +    [0

1 − 1
0 (2009 نظامي)  [1

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤
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12  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

 ]س +  3)  2حل المعادلة المصفوفية التالية :  (4
2
] 2( = س +  [4

1
2]

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

]=   أإذا كانت   (5
4 3

6 − 2  ،  أوجد المصفوفة  س .  2+ س = مأ 2 ،  وكانت [

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ] 3س +  5حل المعادلة المصفوفية التالية :  (6
2 − 2 5

1 4 0  ]س +   3=    [
2 − 1 6

2 2 − 0 ]

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ] 3س +    (8( حل المعادلة المصفوفية التالية :  7      
8 4
2  ]س +   2( =    [6

8 6
5 7]

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ]=ب( إذا كانت 8
3
 ]=  جـ 3+ ب5، إذا كان   [2

18
.  جـ،  أوجد المصفوفة   [22

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤
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13  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

 ضرب  المصفوفات 

هـ   ،× ب هي مصفوفة  جـ  من الرتبة م × فإن : أ  هـ  × الرتبة ن  من  ن ، ب× الرتبة م من مصفوفة إذا كان أ 
هـ×م جـ= هـ ×نب×  ن ×مأأي أن :   

 يجب أن يتساوى عدد الأعمدة للمصفوفة أ مع عدد الصفوف ب .) شرط ضرب مصفوفتين (      لاحظ أن :
 يتم ضرب صفوف أ بجميع أعمدة ب .             

 السؤال الاول:
.   أ، أوجد رتبة 3×3=  جـ، ورتبة 3×2ب =  جـ  ، وكانت رتبة  ب = × أ  ، ب ، جـ  مصفوفات بحيث أ إذا كانت
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال الثاني:
، فإوجد قيم كل من : م  ، ن ، هـ  على الترتيب . هـ×2 ج=  4×نب×   3×مأ، ب ، جـ  مصفوفات بحيث  أ إذا كانت

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال الثالث :

]أ  =      :إذا كانت 
3 1 

1 − 2 ]،  ب =     [
1 0
2 4

1 − 3
] جـ =،    [

2 3 1
1 8 2 ]

أن أمكن .       2( أ    2     2ب(    1 ب          جـ .( 2             جـ  . (   أ1فأوجد      
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤
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14  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

 السؤال الرابع:
أوجد ناتج الضرب : 

1           )[
4 2
5 2 −

]  ×   [
1 2

1 − 0 ]       .
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

2     )   [
3
5]  ×[2 1 −]    .

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

3        )[1 − 3]  ×   [
2
4]    .

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

]أ  =   :إذا كانت (4
3 2 

1 − 4 ]،  ب =     [
3 3 2 −
0 1 − 1 ] جـ =،     [

4 2 − 1
2 3 3
1 0 1 −

]

ب   2 . أ(    1        (ب  جـ .) 2 ( 2           جـ( .  ب . أ )(  1فأوجد      
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤
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15  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

 ائل :ستمارين وم
أوجد رتبة أ ؟ف 2×2، ورتبة جـ =2×3، وكانت رتبة ب=  جـب = × أمصفوفات بحيث  جـ،ب،أإذا كانت  .1

....................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

فأوجد رتبة ب ؟ 3×2= جـ، ورتبة 3×2= أ، وكانت رتبة جـ ب = ×  أمصفوفات بحيث  جـ، ب ،  أإذا كانت  .2
....................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

ب فأوجد رتبة جـ ×   أبحيث  جـ =   5×3،  ورتبة ب =  3×2فة من الرتبة  مصفو  أإذا كانت  .3
....................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

   جـب + ×  أ (      ،  أي العمليات الآتية يمكن اجرائها   2×  2 جـ،     3×  2،  ب   2×  3 أإذا كانت  .4
...............................................................................

................................................................................ج  +  أ× ب ( ب     
..................................................................................+ ب   جـ×  أ (جـ    

..............................................................................     أ+  جـ× د ( ب      

ائل :ستمارين وم

]( إذا كان 1      

3 2
4 1
1 س

]     ×[
2 3 4

1 − 2 ] = [ص
1 12 11

2 − 11 8
3 8 9

أوجد قيمة كل من س ، ص .   [

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

 3]( إذا كان  2... 4 
0 2 1 −

] × [

5 1
0 3
ب 6 −

]      =  [
2 2 − 

5 − 5 ، ب . أوجد قيمة كل من [

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

2]إذا كان  (3 س ]  [س
1

2س]=  [ − قيم س ؟/ فما قيمة ،   [1

....................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤
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]=  أ( إذا كانت 4
3 2

1 − 3
1 7

]،    ب =  [
3 2 1
2 صفر 1 ب  ×  ،  و كان  جـ =      [−

.  32جـ ،  21فجد قيمة كلا مما يأتي : قيمة  جـ 

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

 ضرب المصفوفاتخصائص 

ح :  ∋ك  ، ب ، جـ  مصفوفات بحيث   عمليتي الضرب والجمع في الآتي معرفة ،   أ  إذا كانت

  " غير إبداليه "                 أ ب  ≠ب   أ إذا كانت .1

  " التوزيع من اليمين  "   جـ  أب +   أ) ب + جـ ( =    أ .2

 جـ + ب جـ      " التوزيع من اليسار " أ+ ب ( جـ  =  أ  ) .3

  " خاصية التجميع  "        ) ب جـ  (  أب ( جـ  =   أ)  .4

 المصفوفة المحايدة "" م                         أ=  أ  م  =  م أ .5

          ) ك ب (أ  ( ب = أب ( = ) ك أ  ك ) .6

أسئلة امتحانات سابقة على خصائص ضرب المصفوفات  :  

]× س    إذا كان (1
1
2]  = [

1
2 

س    =  .............................،  فأن    [

المصفوفة المحايدة في عملية ضرب المصفوفات الثنائية   .............................     (2

= ..............  ، حيث س ص = ص س = س فإن ص  2×2إذا كانت  س ، ص مصفوفتان من الرتبة   (3

]=  أإذا كانت :  (4
6 3
4 ]، ب =  [2

6 −  4
3 2 −

..............    ب ماذا تلاحظ ؟ أ    /جد          [

 ]إذا كانت   (5
2 − 1
5 ]س = ×   [4

2 − 1
5 فإن س = .............................        [4

 ملاحظة /  
من     انه لا يمكن اختزال ) حذف ( نيعيجـ وهذا  ≠فإن ب  جـ    ب = ، ب ، جـ  مصفوفات بحيث     إذا كانت

 الطرفين .       

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤
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 المحددات 
محدد مصفوفة من الرتبة الثانية :  أولَا  /

] س =تعريف / إذا كانت  
ب أ

د جـ
  |س|فإن محدد المصفوفة س و يرمز له بالرمز   [

جـ (× ) ب  -د ( × = ) أ   |س|       

السؤال الأول :

أوجد محدد المصفوفات التالية : 
]= أ  

3 2 
5 4 ]،        ب =     [

3 2 − 
6 1 ]،        جـ =    [

0 1 − 
4 2 ]

  | أ |الحل / 
.....................................................................................................................................................

|ب|
.....................................................................................................................................................

   .....................................................................................................................................................       |جـ|
 السؤال الثاني  :
]=  أإذا كانت : 

2 − 2
4 6 −

فأوجد :  [

|  |     .....................................................................................................................................................

|  2 | 
..................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................

|  3 − | 
..................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................
السؤال الثالث :
]=  أإذا كانت  

3 2 
5 2 ]،  ب =   [

4 1 
3 0 ،  جد :   [

|  |   .................................................................................................................
................................................................................................................   | ب |

ب | −   | أ
........................................................................................................................................................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................

... 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤
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السؤال الرابع :..

]= أ إذا كانت (1
1 − 2 
3 2 ]،  ب =   [

4 1 
2 0 ب | ،  جد :   [ × | أ

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

]إذا كانت س = (2
3   2
1 2 −

]،  ص = [
4 1
 .....=   |  ص  |+  | س  |،  فإن   [2 6

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

3|إذا كان  (3    س

9 6 
فإن  قيمة س هي   :    = صفر ،   |

...............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

إذا كانت ا ، ب  مصفوفتان ثنائيتان فإن إحدى العبارات التالية صحيحة :  ( 4

+ ب|  (   أ    | =|  |  +|ب|

ب |   ( ب      −  | =|  | - |ب|    

  |ب|×  |  |  =|  ب|(  جـ       

|إذا كان     (5 
4 س

1 − س 3 
فما  قيمة / قيم  س ؟ ،  10 -=  |

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

|إذا كان (   6  
1 س

1 − س 2 
فما  قيمة / قيم  س ؟ = صفر   ،  |

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

19  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

|ما  قيمة / قيم  س التي تجعل      (7
0 س

3 − 2س 5 
؟  = صفر   |

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

|ما  قيمة / قيم  س التي تجعل   (8
4 2 −

1 − س 5 
| = |

3 5
2 − 2 

؟            |
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 : الخامسالسؤال       .
،  اوجد ما يلي :    |  =2  |مصفوفة مربعة من الرتبة الثانية وكان    إذا كانت      

    1   )  | ( −) +  | 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

م|  (   2     ×  |
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

       3    )|  2 | 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 : سادس  السؤال ال
،  اوجد ما يلي :    4=   |  س |إذا كانت س  مصفوفة ثنائية  وكان       

 | 2 س|  (   1

س|   (   2     − | 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................ 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

20  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

 : سابعالسؤال ال.
.  | س |   : ،  اوجد   27=   | 3 س |إذا كانت  مصفوفة ثنائية  وكان       

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 :  ثامنالسؤال ال 

،  اوجد ما يلي :   24 = | 6 ص|إذا كانت ص  مصفوفة من الرتبة الثانية وكان    

 | ص|  (   1

2ص|  (   2     − |

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 :  تاسعالسؤال ال 

 .  |    |اوجد    3=   | ب |،  27=    | أ ب |إذا كانت       
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 : عاشرلالسؤال ا

 .  |  ب|اوجد    5=   | ب |،  4=   | أ |إذا كانت       

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

21  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

/  محدد مصفوفة من الرتبة الثالثة : ثانيا  
السؤال الأول :

]=       ،   حيث          أحسب محددة المصفوفة
3 2 − 1

0 5 4 −
1 − 1 2

]

الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال الثاني  :

 | جد قيمة :   
4 3 1 −
1 0 2
0 6 5

|

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال الثالث  :

|إذا كانت  

2 0 2
1 − س 1
0 1 3

| =|
4 2

3س فما قيمة س أو قيم س الممكنة  ؟ ،   |2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

22  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

:  رابعالسؤال ال

]،   حيث     ب  =    أحسب محددة المصفوفة   ب
3 1 − 2

4 − 0 1
3 5 3

]      

الحل /  
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

:   امسالسؤال الخ

|إذا علمت أن     
3 1 س

2 5 1

0 2 − 2 −

، فما قيمة س ؟   4-=     |

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

س: داسالسؤال ال

|إذا كانت 
1 2 −  س

1 − 1 0

0 6 5

|    =|
3 4
5 فجد قيمة س ؟،   |3

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

23  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

: بعالسؤال السا

] =  ذا علمت أن المصفوفة   إ 
س 1 3

3 − 5 2

8 2 6

،  أوجد قيمة س التي تجعل المصفوفة  منفردة ؟   [

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

النظير الضربي للمصفوفة المربعة من الرتبة الثانية

]=   س :  تعريف / إذا كانت 
ب  

د جـ
1-و يرمز له بالرمز  س،   فإن النظير الضربي المصفوفة س   [

 1=        1-س       

 | س|
 [

ب − د
 جـ −

صفر ≠ | س |بحيث   ،     [

صفر ≠ | س | أن : هو أي أن شرط وجود نظير ضربي للمصفوفة س 
خطوات إيجاد النظير الضربي :

صفر ≠ | س |   :يجب أن يكون   | س |نجد    .1
 نبدل عنصري القطر الرئيسي  .2
 نغير اشارتي عنصري القطر غير الرئيسي  .3
 𝟏 في    نضرب المصفوفة الجديدة   .4

 | س|

السؤال الأول :
]=  أ     )1

1 6
0 5 ]

الحل /  
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

24  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

]ب  =      )2 
3 2

1 − 1 ]

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ملاحظة /
]=   2م=    أ.   1- أ =      1- أ . أ : إذ ا كانت أ مصفوفة من الرتبة الثانية فإن .1

0 1
1 0 ]

نظير ضربي للمصفوفة ب .هي فإن أ     2 مأ  = × ب = ب× إذ ا كانت أ ، ب مصفوفتان  من الرتبة الثانية بحيث   أ  .2
 السؤال الأول :     

إحدى المصفوفات التالية ليس لها نظير ضربي :  ( 1
)   [

0 1
1 ]ب  (         [0

3 2 
2 2   

]ج (       [
6 3
4 2 

]د ( [
6 3
8 2]

الحل /  
............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................................................................................................................

 منفردة :إحدى المصفوفات التالية  .(2..
 )    [

1 − 1
1 ]ب  (         [1

4 − 2 
8 4   

]ج ( [
0 1
1 ]د (           [0

6 3 −
4 − 2 ]

....................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

....................................................................................................................................................................................................................................................................................................

السؤال الثاني  : 

]إذا كانت  س = 
7 − 2 
4 1 −

]، ص =   [
3 2 
1 0 ]، ع =   [

1 1 
4 2 1-ع  2ص = × بين أن: س   [

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

25  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

:  إضافية أسئلة 
السؤال الأول  : 

]=   سإذا كانت  
2 5 
1  3 

]=  ص،     [
2 7 −  
1 3 −

]   ،

               1-( س2( )3                  1-+ ب ( س( )2       1- س(  1فجد :  
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال الثاني  : 
............................  =   1-ب ( أ ، ب مصفوفتان لكل منهما نظير ضربي فإن  :  ) أإذا كانت   

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

لسؤال الثالث : ا
]=   1- أ  : إذا كانت

1 2
0 3 ]=  1-، ب   [

2 0
0 1 1-ب (أ  ،  فأوجد  :  )  [

الحل /  
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

26  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

السؤال الرابع : 

1]=   1-أإذا كانت    س

3 5
]=  أ،   [

1 − 3
س 5 ،  فأوجد  قيمة س ؟    [−

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال الخامس: 

1]=  أإذا كانت    س

2 5
ص]=   1- أ ،  [ 2 

3 5 −
،  فأوجد  قيمة س ، ص ؟    [

الحل /  
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 لسادس: السؤال ا
. مصفوفة ثنائية  أ : إذا كانت 

 |     |                     2 )| |  |  |(  1:    أوجد    
الحل /  

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

المصفوفة المنفردة /  هي مصفوفة مربعة محددها = صفر ، وليس لها نظير ضربي .       تعريف /
صفر ، و لها نظير ضربي . ≠فة غير المنفردة /  هي مصفوفة مربعة محددها المصفو                

 السؤال الأول  : 

المصفوفة المنفردة بين المصفوفات الأتية :            
](  أ

5 2 
3 1 ]ب (              [

3 1 
6 − 2 ]ج ( [

0 1
1 ]د (              [0

2 − 4
3 6 −

]

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

-1 -1

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

27  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

السؤال الثاني : 

 ص 6]قيمة ص التي تجعل المصفوفة  

3 4
منفردة  هي  .............................              [

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال الثالث: 

]إذا كانت المصفوفة  
 س 4

س 9
ليس لها نظير ضربي ، فإن قيمة س  هي  .............................          [

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال الرابع: 

قيمة س  التي  المصفوفة  منفردة لكل مما يأتي :  .............................   

]أ ( 
س 1

1 − س 0
]

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال الخامس: 

...   ن  ،  إحدى العبارات الأتية صحيحة دائماً  ..........................× مصفوفة من الرتبة م  أ
 أ   × ب ( يمكن ايجاد المصفوفة أ         ( للمصفوفة أ نظير ضربي             أ

+ أ                    د ( للمصفوفة أ نظير جمعي           .............................       4يمكن تنفيذ العملية ( ج     

الحل /  
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

28  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

]=  أاذا كانت   السؤال السادس  : .

1

2


 −
1

2

.     1-أ =  أفبين أن       [

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 السؤال السابع: 

حل المعادلة المصفوفية الآتية : 

3] .(   س  1  صفر

1 5
]    =[

20 10
صفر 30]

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

2   )[
1 2 

2 − 1 −
]=    س   .  [

4 − 1 
1 − 2 −

]

الحل /  
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

29  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

لثامن: السؤال ا

]إذا كانت أ  = 
4 − 1 
3 1 −

 ]،   جـ =[
5

4 . ب = جـ× أوجد المصفوفة ب ،  حيث أ      [−

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال التاسع : 

]إذا كانت أ ب  =  
4 3 
1 2 −

]،     أ  =        [
5 2
1 ،   أوجد المصفوفة ب .       [3

الحل /  
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

السؤال العاشر : 

]=     1-إذا كانت   ب 
2 1

4 − ]  -أ  ×  :      ب  ،    وكان      [3
0 1
3 = و   ،   أوجد المصفوفة   أ .  [2

الحل /      

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

30  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

حل أنظمة المعادلات باستخدام المصفوفات
 أولًا / طريقة النظير الضربي :

= صفر 9 -ص 11س +   3،     2-ص =  2حل  النظام التالي باستخدام طريقة النظير الضربي :  س +   (1

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

= صفر س3+   ص 2=  صفر  ،    1 –النظام التالي باستخدام طريقة النظير الضربي  : س +  ص  حل   (2
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

2س + ص =  2،        1حل  النظام التالي باستخدام طريقة النظير الضربي  :   س = ص +   (3 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد                           م   2019 -2018للعام الدراسي                  الوحدة الأولى ) المصفوفات (   للثاني عشر الريادي           

31  عياد           صفحة اعداد وطباعة :  أ . عايش أبو    م    2019 -2018اسي للعام الدر   الريادي      الوحدة الأولى ) المصفوفات (   لثاني عشر   ملخص

 طريقة كريمر :     ثانياَ  / 
4-س =  –ص  2،      7ص =  3س +  5( حل نظام المعادلات الاتي باستخدام طريقة كريمر : 1

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

باستخدام طريقة النظير الضربي  .    2س +  ص =  2،     7ص =  -(  حل  النظام التالي س 2 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

0س + ص =  2،          3ص =  -التالي  :    س  استخدم قاعدة كريمر لحل  النظام (3  
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

10س =  3،     ص +      3ص = 3  –س  2( استخدم طريقة كريمر لحل النظام  :   4  
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

متوسط التغير
  =  1س  - 2س=  س∆ بالرموز         1 س - 2سالتغير في قيمة س  

  = 1ص - 2ص=  ص∆ بالرموز        1ص - 2صالتغير في قيمة ص  

  متوسط تغير الاقتران= 
 ∆ ص 

 ∆ س
   ص2  − ص1  =

− س1
  2

س
= 

(
1
)− ق(س

2
 ق(س

− س1
  2

س

  ص2  − ص1 = ميل القاطع لمنحنى الاقتران   

− س1
  2

س
  = 

(
1
)− ق(س

2
 ق(س

− س1
  2

س

  الأول:السؤال 

 .   ∆ جد،   7  = 2 ،  2=  1 إذا كانت  -  1

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.    ∆ جد،   5-  = 2 ،  1-=  1 إذا كانت   -  2
الحل / 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.2 جد   6=    ∆،   4=  1 إذا كانت   -  3      
الحل / 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. 2  أوجد، ـ  12 =   ∆ وكان،  51  = 2 إذا كانت   - 4

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.3=  2 إلى  1=  1 عندما تتغير س من  1+   2 متوسط تغير الاقتران ما  -5

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. 4من صفر إلى  عندما تتغير  متوسط التغير في الاقتران  ما،    5+  2   كان إذا -6    

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۱
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

 .   [4، 2]في الفترة    4  - 7  متوسط تغير الاقترانما -7 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

=   = ما متوسط التغير في الاقتران  - 8
12−

س+1
.5=  2 الى  2=  1 من  عندما تتغير    

لحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

2،4]في الفترة  إذا كان متوسط تغير الاقتران-9 . (2)  جدف ،2 ( =4-) كان و، 3يساوي  [−
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ، 2هو 4= 2 سالى   2= 1 سمن  سعندما تتغير  إذا كان متوسط التغير في الاقتران-10    

.( 2)   ما قيمةف، 6 ( =4) كان و
الحل / 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

عندما تتغير س   متوسط  تغير الاقتران  جد،    35( = 2 -)   -( 5) أن إذا علمت -11   

   5=  2 الى   2 -=  1 من 

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

( نقطتان على منحنى الاقتران ص =  9،  3 ( ، ب )2  ،4-)     إذا كانت النقطتان -12    

   3=   2الى س  2 -=  1متوسط تغير الاقتران عندما تتغير س من س وجدفإ 

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.

 3عندما تتغير س من    2  متوسط  تغير الاقترانعلما بأن ( 5)  وجد،  فإ ( 5)  2( = 3) إذا كان  - 13

الحل /         5إلى 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۲
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

(  9،  3( ، ب )  1  ،3)  hفي نقطتين   ميل المستقيم القاطع لمنحنى الاقتران أوجد -14   

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

، وكان متوسط التغير  على المنحنى ص = (   ج،  5 )( ،  ب  3  ،-10)  إذا وقعت النقطتان -15   

  جقيمة / قيم  ما، ف 3يساوي  5إلى  3الاقتران عندما تتغير س من 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

((3ق) ، 3)( ، ب (2-ق)، 2-) بالنقطتين أجد ميل القاطع المار   ،7+ =  كان إذا -16    

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. أوجد قيمة الثابت ، 4يساوي [5،2]في الفترة   2 - 5 =  إذا كان متوسط تغير الاقتران-17
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

3]في الفترة   +  2 2 = إذا كان متوسط تغير الاقتران-18   − ،2 . أوجد قيمة الثابت ، 2يساوي [−
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 7إلى  2من  ير عندما تتغ لاقتران لمتوسط التغير  و كان،   5 3= هـ  كان إذا -19   

 .هـ ، أوجد متوسط تغير الاقتران  4هو 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 12هو  3إلى  1- من عندما تتغير  لاقتران لمتوسط التغير  و كان،  +1= هـ  كان إذا -20

 . هـ ، أوجد متوسط تغير الاقتران 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۳ تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

5،3]في الفترة  لاقتران لمتوسط التغير  وكان،   +1= هـ  كان إذا -21 ،  12هو  [−

هـ أوجد متوسط تغير الاقتران 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ((1-ق) ،1-(، ب )(2ق)، 2)منحنى الاقتران ق)س( و الذي يمر بالنقطتين لاحسب ميل القاطع  - 22

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................... 

 ((3-ق) ، 3-( ، ب ) (1ق)، 1) منحنى الاقتران ق)س( و الذي يمر بالنقطتين لاحسب ميل القاطع  - 23

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................. 

...................................................................................................................................................................................................................

المشتقة الأولى 
((هي1)س ، ق 1عند النقطة ) س ص  المشتقة الأولى للاقتران           :تعريف  

 ق ( س+ ∆ س ) – ق(س)

i
أو   (س) ~ ويرمز لها بالرمز 

1س = س  
~  أو 

1س = س

=  (1س)  ~  فتكون= هـ      ∆ س يمكن كتابةو للتبسيط 
 ق ( س+ i) – ق(س)

i

.م تعريف المشتقة الأولى عند نقطةاستخدبا( 3)  ~  أحسب7    إذا كان - 1

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.م تعريف المشتقة الأولى عند نقطةاستخدبا( 2) ~  أحسب4س +  3    إذا كان - 2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

-2- 1 2 س 1-

1 

2 

ص

-2

-1 -2-1 2 س

1 

2 

ص

-3

-3 3

٤ تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

.م تعريف المشتقة الأولى عند نقطةاستخدبا( 5) ~  أحسب   س2 – 8    ا كانإذ - 3

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.م تعريف المشتقة الأولى عند نقطةاستخدبا( 2) ~  أحسب   1+ 2س    ا كانإذ - 4

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.تعريف المشتقة الأولى عند نقطة ستخدامبا( 1) ~  أحسب   س 2 + 2س    نإذا كا - 5

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

  جدف   3( = 2) ،    4( = 2) َ ن إذا كا  - 6        
 ق( i +2) – ق(2)

i

الحل / .
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

،   جد   س 2 - 3س إذا علمت أن   - 7        
0

 ق( i +3) – ق(3) 

i4

الحل / .
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

الى   3=  1 من  ،  عندما تتغير    = كان متوسط التغير في الاقتران إذا   - 8        

=     i+  3=    2س       
12−

(i +3)2
 ~  (3 )   جد،  ف    

الحل / .
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

٥
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

i+  5=  2 الى   5=  1 عندما تتغير س من   ص = إذا كان متوسط تغير الاقتران  - 9

يساوي   
2i + i 13

i
  ~ (5)،    فأوجد     

الحل / .
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

قواعد الاشتقاق

صفر =   =  (س)  ~ فإن  ،   عدد حقيقي      ،    إذا كان ص              ( 1قاعدة ) 

( .س)  ~  أحسب5    إذا كان - 1

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

( .س)  ~  حسبأ   5 5 - 1    إذا كان - 2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

( .س) ~ بأحس112( 2   - 44+  18 )     إذا كان - 3

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 =   =  (س) ~ ب عددان حقيقان   فإن  ،  س + ب   ،      = إذا كان ص      (  2 قاعدة )

( .س)  ~  أحسب  5 -س  2     إذا كان - 1

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

٦
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

( .س)  ~  أحسبس   7- 1    إذا كان - 2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

( .س)  ~  أحسب    6 -س      إذا كان - 3

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

س     إذا كان         (  3 قاعدة )
ن

ن س =  (س) ~           فإن    ،    
1 -ن 

س     إذا كان - 1
4

( .س)  ~  أحسب   

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

س7 -     إذا كان - 2
3

( .س)  ~  أحسب    

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

س -6    إذا كان - 3
8

( .س)  ~  أحسب     

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

( .1)  ~  أحسب    3س 5    إذا كان - 4

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

قابل للاشتقاقعدد حقيقي حيث   (س) ~  . =  (س) ~     فإن  ، .  ( إذا كان 4قاعدة )

( .س) ~  أحسب6 إذا كان - 1

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۷
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد 1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

( .2) ~  أحسب5-= ( 2)  ~ و كان   2- إذا كان -2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

( .7) ~  أحسب 27=  ( 7) ~ و كان    إذا كان - 3

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

( .7) ~  أحسب ~ (7 )  =45و كان   5إذا كان - 4

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

تمارين و مسائل
 4عندما س =    ،   1+     انمشتقة الاقترجد  - 1

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

؟ (11-)  ~   فأوجد ،        إذا كان  - 2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

2عندما س =    ،   9+ 4   مشتقة الاقترانجد  - 3

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

؟ (1)  ~   ، فأوجد    4س 7   إذا كان  -4
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

1-ا س = عندم   ،     6    مشتقة الاقترانجد  - 5

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۸ تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد 1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

؟ (س)  ~   فأوجد ،  8س 3   إذا كان  - 6
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

1عندما س =   (س) ~   فأوجد ،      إذا كان  - 7

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

؟ (1-)  ~   وجد، فأ 2س 3  إذا كان  إذا كان  - 8

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

1عندما س =   (س)  ~   فأوجد ، 5س 7   إذا كان  -9

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

  أحسب 2-=  ( 9) ~ و كان   3 إذا كان - 10
 

9عندما س = 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

4عندما س =   أحسب ~ (4 )  =-6كان   و 2 إذا كان - 11

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.  ققيمة الثابت أحسب  ~ (3 )  =54و كان    ،  3 س      إذا كان  - 12

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۹
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

.   ققيمة الثابت أحسب  ~ ( )  =35و كان      ، 2 س  -   إذا كان  - 13

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

جـ  . ققيمة الثابت أحسب  ~ (1 )  =12و كان   ،   جـ    إذا كان  - 14

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

قواعد الاشتقاق
 ±و كلن ك )س( = ،  قااقترانين قابلين للاشتق ،ذا كان إ     ( 1قاعدة )

~   ± ~ )س( = ~كفإن الاقتران ك)س( يكون قابلا للاشتقاق ويكون       

.  أجد   2س3=   و كان    ،  2س 4   إذا كان   -1

1) ( +)

2) (- )(2)    

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. (3) ~  أجد ،  5 س +2 - 2س5    إذا كان - 2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

  ~ (-2)أجد  9 - 5س2= وكان ، 2+  2س 5=و كان ،  2+( )س م -)س( ك  إذا كان   - 3

. 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ،  عند س=  قااقترانين قابلين للاشتق ،ذا كان إ     ( 2قاعدة )

۱۰
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

~ ) +~ × ) س(ق = ) ~ (× )ق فإن

مشتفة الأول× مشتقة الثاني + الثاني × = الأول     

2) ~ (× )ق   لإيجادت في الشكل المقابل اياستخدم المعط -1

................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. (1) ~  (    فأوجد3س – 8( )5+ 2س) i  كان إذا  - 2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

،   i (2)   2، i  ~  (2 )  =-1بحيث   ~  (2)جد ، i × 3س2 إذا كان   -3
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

~ (i× )وجد  فإ ،  0( = 1)~،  5( = 1) ه ،  ~ (1 = )2،  3= ( 1) إذا كان   - 4

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ،  عند س=  قااقترانين قابلين للاشتق ، ذا كانإ     ( 3قاعدة )

)فإن
 i 

 َ) (=

     =

)وجد  فإ ،  5( = 1) ~  ،  2-( = 1) ه ، ~ (1= ) -3،  4( = 1) إذا كان   - 1
 i 

 َ) (1)

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ~  (2 (2  ~ (2 (2-) ق 

3-2-18

 

~ i) -~ × ) س(
   ()2 

 المقام( مشتقة× البسط  ) – (مشتقة البسط× المقام )

2(ماالمق)

۱۱
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

(2)~وجد  فإ ،  6( = 2)~،  1-( = 2) هوكان  )س( = قإذا كان   - 2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 قترانجد مشتقة الا -3 
 س 2+ 3 س

س  + 4
1 عندما س =   ،  

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

استخدم المعطيات في الشكل المقابل لإيجاد  -4

) (3      (2) ~ (× )ق  (3           ( 2) ~ (3 –ق 2) (2             (2) ~ ( 2+ )ق  (1
 i 

 َ)  (2)

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

5) ~ استخدم المعطيات في الشكل المقابل لإيجاد  - 5

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

جد ،  س2- 3( = س) ه ،  3+  2س( = س) إذا كان   - 6

(2)~ ×  (2)~ ق (3          (2) ~ (× )ق  (3           ( 2) ~ (3 × 3س) (2             (1) ~ ( + )ق  (1

3) (
 i 

(س)  (َ 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

2س3

 ~(2)(2~ (2(2)ق 

2-4-25

5) ~ (× )ق   ~  (5 (5 (5-) ق 

2-7-14

۱۲
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد 1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

(2)~وجد  فإ ، 6( = 2)~،  1-( = 2) ه، ~ (2= ) -3، 4( = 2) ك)س( =     وكان كان    -7

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

6=  (1) ( َك ×  ) ~ (1)  =3، ~ (1)-3 0، 4( = 1) قابلين للاشتقاق حيث اقترانينك   ، إذا كان -8

لحل /       (1)  جد
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

( 2) جد  ،  2( = 2)~،  5( = 2) ه ،  ~ (2 = )-1كان  ، و     3=  (2) ~ (÷ )ق  إذا كان - 9

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

   i (1)  =2  علماً بأن ،    ~ (1)فجد ،   2س 3 – 3   إذا كان   - 10

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

ب بفما قيمة الثابت . 16( = 1) ~ع، كان   2س ب –     3 إذا كان  -11

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 (

۱۳

ع

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

ayyad
Rectangle

ayyad
Rectangle

ayyad
Rectangle



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

 إذا كان  -12 
 س− 4

ب
ب. فما قيمة الثابت  ~  ( 6 = )-3كان   ،   

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 إذا كان  -13
جـ س +5

3−4س
جـ. فما قيمة الثابت   ~  ( -1 = )كان    ،  

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

و يرمز ة الأولى للاقتران ق )س( قهي المشت) ~فإن قاللاشتق قابلا ااقترانص = ذا كان إ     ( 4قاعدة )

ي المشتقة الثانية للاقتران ق )س( و يرمز لها بالرمزه )س( قوكذلك  ~صأو  بالرمز وأ ) ~لها بالرمز

  أو )س( ق و يرمز لها بالرمزللاقتران  لثةالمشتقة الثا  )س( ق فإنوكذلك  ،   أو ص أو بالرمز )س( ق

 ، و هكذا ..... أو ص 

.)س( ق )س( ، ، ق( س) ~فأوجد  ،  5+ س 3 – 2س 2 – 3س   4 إذا كان  -1

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

فأوجد  ،  3- س 2– 3س 5  ص  إذا كان  -2
2 = س  

،
2 = س  

،
2 = س

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۱٤ تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

(0) ق، فأوجد قيمة الثابت ب ، ثم أوجد  ~ (-1 ) =12و كانت  ،  2س 2–3س 4  قإذا كان  -3

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

ق  ثم أبين أن ، 2– س 4+  4س 2– 5س 4  ق أجد المشتقة الأولى والثانية والثالثة للاقتران  -4
(6)

 (1)  =0

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 تطبيقات على المشتقة

معادلة المماس لمنحنى الاقتران
هي : (1ص ،1س) النقطةبمر يالخط المستقيم الذي ميله م . و عادلة م تذكر 

 (1 س  - س= م ) 1ص - ص     

~ (  )يساوي     =1 س ميل المماس لمنحنى ق ) س ( عند             ( 1قاعدة )

.  1،   عندما س =  1+   2 - 2 أوجد ميل المماس لمنحنى الاقتران  - 1

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.   0،   عندما س =    (2+  ( )3+  )  أوجد ميل المماس لمنحنى الاقتران  - 2 .

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۱٥
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

أوجد ميل المماس لمنحنى الاقتران    -3
 4 س 

س 1+2
2عند النقطة التي احداثيها السيني=  ،   

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ، (4 ،2)م  ، (1- ،1)ل بالنقطتين  ، 1+    4 - 3 2  المماس لمنحنى الاقتران ذا مر إ – 4 ..

 تعد نقط تماس  م ،  أي النقطتين ل  .1

معادلة المماس هذا أجد .  2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.  1=   عندما  ، ( 5 - 3( )2+  ) جد معادلة المماس لمنحنى الاقتران  - 5

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۱٦ تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

  و الموازي لمحور السينات . ( ،   2= س ) س +  جد معادلة المماس لمنحنى الاقتران - 6

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

جد معادلة المماس لمنحنى الاقتران  - 7
 س 2  + 2 

 س + 3
.     2 -=   عندما  ،      

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 4مساوياً   3 -  جـ+  2 =  لمنحنى الاقتران التي تجعل ميل المماس  جـ  الثابت أوجد قيمة  -8

      ؟ 1=   عندما 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

أفقيا  (1+ )( 5- 3) (4- 2)  مماس الاقترانالنقط التي يكون عندها  /الإحداثي السيني للنقطة جد  -9

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۱۷
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد 1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

 6، والتي يكون ميل المماس عندها يساوي  5+  س 4 - 2س =جد النقطة الواقعة على منحنى الاقتران  - 10

      .   ، ثم أكتب معادلة المماس عند تلك النقطة

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

عندما   6مساوياً    2  +2   +3=  لمنحنى الاقتران التي تجعل ميل المماس   الثابت أوجد قيمة  -11

؟        1= 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

والتي يكون ميل    3 +   2 - 12    +30 للنقط على منحنى الاقتران  أوجد قيم س -12.

؟     المماس مساوياً صفراً 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۱۸ تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

قاعدة السلسلة ) قاعدة الاقتران المركب (

،(  ∘ هـ)،  (2) ( هـ ∘ )، ( هـ ∘ )فأوجد  ، س3 هـ ،س   3+ 2س  إذا كان  -

.(2-) ( ∘ هـ)

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

: قاعدة السلسلة 

فإن الاقتران    هـاقترانا قابلا للاشتقاق عند  اقترانا قابلا للاشتقاق عند س ، وكان هـ إذا كان

~هـ( هـ) ~  = ~( هـ ∘ )يكون قابلا للاشتقاق عند س ، ويكون   (هـ∘ ) المركب

.(2) ~( هـ ∘ ) ثم أجد ،~( هـ ∘ )فأوجد  ،  5+2س  هـ ،  5س+ 3–3س إذا كان  -1

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.(3) ~(  ∘ هـ)، ثم أجد  (2-) ~( هـ ∘ )فأوجد  ،  5+2س2  هـ ،  4–2س إذا كان  -2

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

: ( 1نتيجة )

: وبالتالي هـفإن ص=للاشتقاق ،  ينقابل يناقتران هـع =ص= ق  إذا كان

 د س 
  =~ هـ×  ~ق =

 د ع 
   ×

 د س 
:ي ان أ            

 د س 
=  

 د ع 
×

 د س 

۱۹
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

فأوجد  ، 2+ س3   ع ،ع    –3ع  ص ان إذا ك -1

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

1عندما س =  فأوجد  ، 2+ س + 2س   ك ، 1 -ك 3+ 2ك  صإذا كان  -2
الحل / 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

،  1-( = 2) ه ، ~ (2= ) -3، 5( = 2) على ح بحيث أن للاشتقاق  ينقابل ناقتراني ،  هـ إذا كان -3

.(2) ~(  ∘ هـ)،  (2) ~( هـ ∘ ) :    أجد،   3( = 2)~

لحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

: ( 2نتيجة )

 اقترانا قابلا للاشتقاق عند فإن وكانعدد نسبي  ن ص= إذا كان
 د س 

(س) ~.1-ن  = 

فأوجد  ،  2( 4س + 3)   صإذا كان  -1 

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

فأوجد  ،1 -س  5  صإذا كان  -1

الحل / 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۲

۲۰ تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

القيم القصوى المحلية للاقتران

 يكون :ق، فإن  [أ ، ب]معرفا على الفترة  قاذا كان              ( 1قاعدة )

 ]أ ، ب[صفر لكل س في الفترة  < ~إذا كانت   [أ ، ب]متزايدا في الفنرة 

 ]أ ، ب[صفر لكل س في الفترة  > ~ إذا كانت  [أ ، ب]متناقصا في الفنرة 

 ]أ ، ب[لكل س في الفترة   صفر = ~إذا كانت    [أ ، ب]ثابتا في الفنرة 

أ إذا كان :المعرف على ح قيمة قصوى ) عظمى أو صغرى ( محلية عند س =  قيكون للاقتران         تعلم 

     ~  َقص أو العكساايد إلى التنزق )س( من سلوكه حول س = أ من الت بغير            ) أ ( = صفرا 

 اختر الإجابة الصحيحة -1

2عند س =   الآتية تظهر وجود قيمة عظمى للاقتران   إحدى اشارات  -أ

  --0++    (  د         ++0--      (ج     --0--     ب (   ++ 0++   

   2222  

-ب

......................يساوي    27 - 3    دعدد القيم القصوى للاقتران -ت

صفرد (       1            2( ب       )3-ث
دعدد القيم القصوى للاقتران -ج

 ......................يساوي    5+  2س2 –3

صفرد (                        1            2( ب       )3-ح
......................يساوي    2س 2 -    دعدد القيم القصوى للاقتران -خ

صفرد (                        1            2( ب       )3-د
2+  2  قأوجد القيم القصوى المحلية للاقتران  -2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. 1+    6 - 2  ققتران للا فترات التزايد و التناقصأوجد  -3
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۲۱ تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد 1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

(5 - 3( )1+ ) قللاقتران  فترات التزايد و التناقصأوجد   -4

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

   .  2  - 4   جد القيم القصوى للاقتران  -5.

الحل /  .
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

مستخدماً  ح   ∋س    ،   5+   6+  2  -    القيم القصوى المحلية  للاقتران  /عين القيمة  -6

  اختبار المشتقة الأولى .   
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

ح  وحدد نوعها . ∋س    ، 32 - 3 أوجد القيم المحلية للاقتران  -7
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۲۲
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



م   اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد 1920 -1820(   للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسي و التكامل الأولى ) التفاضلمادة إثراثية  الوحدة 

صفحة  عايش أبوعياد اعداد وطباعة :  أ .  م2019 -2018(    للثاني عشر علوم إنسانية للعام الدراسيو التكامل مادة إثراثية    الوحدة الأولى ) التفاضل         

.   1+  2 6 - 3  أوجد القيم العظمى والصغرى ) إن وجدت ( للاقتران -8
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 أي قيمة قصوى محلية ،  ح ∋، س  3 - 8   للاقتران  بين أنه لا يوجد -9

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

 ب. فما قيمة  2-=  عند  قيمة عظمى وكان للاقتران  3 -  ب+  2 -  الاقتران إذا كان -10

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

، ويمر منحنى الاقتران  ~ (1)  =5وكان  قيمة صغرى محليةس + ب ، 2+  3أ   إذا كان للاقتران -11

أ ، ب . ( فما قيم الثابتين3 -،  2بالنقطة   ) 

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

انتهت الأسئلة
۲۳

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا  

التكامل غير المحدود

التكامل عملية عكسية للتفاضل  عملية

مشتقة الأولى ال         ران ق)س(الاقت

قة الأولى تمشال                         س(ق) الاقتران العام

س 2                           + عدد حقيقي2

س 2+ جـ    2

 بالنسبة )س(  )س( فإن التكامل غير المحدود للاقتران  الأولى  هتقمشتق)س( اقترانا    إذا كان:   تعريف

 :  وبصورة عامة فإن   o   و يرمز لعملية التكامل بالرمز   )س( + جـ ق بساويس  ـل
o    xجـ عدد حقيقي ،        )س( + جـ = قس

6 =  فإن     32 =  إذا كان

32 =  سxس  o   6   سo    x           ويكون 

.......... =  فإن3 =  إذا كان   أكمل 

جـ عددان حقيقيان ، حيث              + جـس  =   س o    x:   ( 1قاعدة ) 

أوجد التكامل المطلوب :

1)  o  5x س ..................................................................................................................................................................................

 

2 )  o  x س .................................................................................................................................................................................. 

3)  o    (6  - 7)x س ............................................... ...........................................................................................................................

=   س x نس   o:   ( 2)قاعدة 

1
≠
ن

 س 

ن+1
1-  ≠ن   جـ عددان حقيقيان  ،  نحيث              + جـ  

أوجد التكامل المطلوب :

  

 عملية تفاضل

كاملعملية ت

عملية تفاضل

كاملعملية ت

۲٤
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا  

1)   o   2سxس..............................................................................................................................................................

 

2)   o     43س x س..............................................................................................................................................................

 

3)   o   -7 6سxس..................................................................................................................................................

 

4)   o  -  سx س............................................................................................................................................................

 

5)  o -2 سد 3-س......................................................................................................................................................

 

.......................................................................................................................................................................................................

.......................................................................................................................................................................................................

..

6)o3 د س  2س..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................

7)   o  سxس..............................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

8)   o  2-سxس...............................................................................................................................................

 

............................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

9)   o
2−
س5

.................................................................................................س

..........................................................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

10) o   xس..............................................................................................................................................................

 

..........................................................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

( 3قاعدة )

س oxس ox= س o  xق فإن قابلين للاشتقا س x،إذا كان :

أوجد التكامل المطلوب :

1) o     (1 – 2س + س ) x س..............................................................................................................................................

۲٥ تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا  

..........................................................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

2)   o  ( س2س  +  )xس..................................................................................................................................................

  ( 4قاعدة )

صفر ≠= ك حيث ك عدد حقيقي ، ك و كان  تكامللل قابلا س x:إذا كان 

س o    x  ك =س x ك .    o=   س o   xفإن  .      

1)   o   2  سx س............................................................................................................................................................

2)  o  5 س 4س...........................................................................................................................................

تمارين و مسائل

 جد التكاملات الاتية

1)   o  (- 2 + 1س )x س............................................................................................................................................................

3)o ( 5 1 –3س2 - 4س) xس...........................................................................................................................................

4)   o  ( 1 - س ) x س

..........................................................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

5)   o  (س -   (xس

..........................................................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

6)   o  ( 3- 2-+ س 1-س)xس.

..........................................................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

7) o  ( 1- 2-س + س )xس
..........................................................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

۲٦

۳

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا  

8) o 
1

س2 
xس 

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

o  (1 -س 2)   سxس 

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

9) o  2(2 -)س xس
..........................................................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

10) o   + (1)س +  ( 2)سxس
........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

11) o  (  +3 ) xس

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

12) o   ( 2-+ س 1-س -س  )xس =  .............................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

13) o  سx س =  .............................

............................................................................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

14) o 2س xس =

................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................

15) o      (−
3

س2
    )xس =  .............................

............................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................

16)             o 
س2 − 4

س − 2
  xس  .............................

............................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................

۲۷

۳

تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا  

17)         o 
س2 − 3س−10

س − 5
  xس   .............................

..........................................................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

20 )o  1x س =  .............................

............................................................................................................................................................................................................

وجدفأ ،   سo1x=إذا كان  ص ( 21

............................................................................................................................................................................................................

وجدفأ ،  سx(  2 –س  4س ) oص =إذا كان  ( 22

............................................................................................................................................................................................................

س  وجدفأ ، 5 3سo  x  إذا كان( 23
..............................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

1  وجدفأ ،  سo 3xإذا كان ( 24.
.................................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

   : الثانيالسؤال 
،  5 -  س2( = س)ق َد أي نقطة عليه يعطى بالقاعدة  :  عن ميل المماس لمنحنى الاقتران إذا كان  -1

،   8 =2  و كان

2جد معادلة المماس لمنحنى الاقتران عند س =  -          قاعدة الاقترانجد   -
الحل / 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

جد معادلة المماس لمنحنى  ثم،  س 2 -3( = س)x،     4 =1علماً بان جد قاعدة الاقتران-2
 3-الاقتران عند س = 

الحل / .
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۲۸
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

ayyad
Rectangle



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا  

المحدود التكامل

 :تعريف  

فإنَّ    ، اقترانا قابلا للاشتقاق:إذا كان 
h
 o 

ب 
xس = )  │

ب
 = ) 

. عددان حقيقيان : الأدنى  ، ب الحد الأعلى الحد  حيث         

  الأول:السؤال 
مطلوب :أوجد التكامل ال

1  )
1

o
2
( 43  )xس

.......................................................................................................................................................................................................... 

..........................................................................................................................................................................................................

..........................................................................................................................................................................................................

  2 ) 
1

  o 
 3

سx( 25س6 )

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. .......................................................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................................................ 

3  )
2

o 
 1

سx( 2س12س + 2) 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. .......................................................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................................................ 

4  )
2

   o  
1
سx(  س 4 −5س 6 ) 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. .......................................................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................................................ 

5  )
1

   o  
4

سx ( 1س + 2 -) 
................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. .......................................................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................................................ 

فإنَّ ،   6( =  5)  ،  8( =  1) إذا كان (  6
1

   o 
5
 3 xس =  .............................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................ 

۲۹ تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا             

فإنَّ ،  3-( =  1)  ،  5( =  4) إذا كان  (  7
1

   o  
4
  xس =  .............................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. .......................................................................................................................................................................................................... 

.......................................................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................................................

، 8 =3وكان هي المشتقة الأولى  للاقتران  تكانإذا  ( 8
3

  o  
6
 2 x 6 فإن   ،20س

.    .....................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. .......................................................................................................................................................................................................... 

...........................................................................................................................................................................................................

9  )
1

o 
 2

 ( 
1

س3 
  +

1

س2 
 )xس =  .............................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. .......................................................................................................................................................................................................... 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

. .......................................................................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................................................................................................ 

: افكر

=ص    إذا كان
1
   o 

 2
xتأكد من الحل   صفر= ،  فإنَّ س

لماذا ؟  نستنتج أن مشتقة التكامل المحدود تساوي صفر دائما ،

=إذا كان  ص ( 1
0
   o 

4
1xفإن   ،   س= 

.......................................................................................................................................................................................................... 

..........................................................................................................................................................................................................

كانإذا  ( 2
3

  o
ب

xفإن  قيم ب 10س ،

.....................................................................................................................................................................................................

.....................................................................................................................................................................................................

 إذا كان.( 3.
1 

o  1xفإن  قيمتي الثابت  ، 4س 

..................................................................................................................................................................................................... 

.....................................................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................................................... 

.....................................................................................................................................................................................................

..

۳۰
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا  

المحدود خصائص التكامل

5   جد   
   o  

5
سx 2س 3

ماذا تستنتج ؟  
............................................................................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................................................................

....

=ص    كانإذا              اتعلم .
ب

  o 
ب 

xحيث ب عدد حقيقي    صفر= س

1) 
3
   o 

3
.............................  = سx(1 -س 3س  )  

......................................................................................................................................................................................................

....................................................................................................................................................................................................

 اتعلم
h  

 o  
ب 

xس = -
ب  

o
h

xس    

إذا كان( 2
3

  o 
5

xفإن  ،    4=  س
5

  o
3

xس =  .

.....................................................................................................................................................................................................

.....................................................................................................................................................................................................

.

   إذا كان ( 3
1 

o 
2

xجد 4=  س  ،
2 

o 
13x س.

..................................................................................................................................................................................................... 

.....................................................................................................................................................................................................

.....................................................................................................................................................................................................

.

 اتعلم
h  

 o  
ب 

xس = 
h  

 o  
جـ  

xس  +
جـ 

o 
ب   

xخاصية الاضافة        س

إذا كان .
2

  o 
 5

402  ،
3

  o  
2

فجد    12-= 
3

  o 
 5

 3

..................................................................................................................................................................................... 

.....................................................................................................................................................................................

.....................................................................................................................................................................................

................................

۳۱
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤

تلفون ۰٥۹۹٤۹۸٦۱٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا  

تمارين ومسائل
جد التكاملات الأتية :   :  السؤال الأول

1) 
1
 o  

3
.............................  = س x ( 2س3س + 2) 

...........................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................ ...........................

...........................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................................

2).
2
 o  

3
.............................  = سx  ( 2س6  - 8 )  

...........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................... 

...........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................... 

3)  .
 0

 o  
1

   (−
3

س2
    )xس =  .............................

...........................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................

إذا كان   (4
 

  oxفأوجد38 س
-1

3
o 3 xس

..................................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................................

........................................................................

  إذا كان (5
1

   o
5
 3xأوجد  ،    15س

5
  o 

2
422xس

. 

........................................................................................................................................................................................................... 

...........................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

...............................................................................................................................................................................

۳۲
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا  

كانإذا  (6
-1

  o  
2

xفإن  قيمة الثابت ب هي  20س   ،  .............................

...........................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

 إذا كان   (7
صفر
 o

ب 
2xب  ؟ الثابتقيم  /،   فما قيمة    6=  س   .......

.............................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................................

............................................................................................

إذا كان (7
 
   o   ق ()xس

1

س2 
جـ   ،  فإنَّ + 

-2
  o  

 1
.........  = س x() ق

.............................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................................

.........................................................................................................................................................................

إذا كان (8
1

  o 
3

x1فما قيمة31، وكان  8س . 

.......................................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................................

.................................

إذا كان  (9
 ب-

o  
صفر 

 .قيمة ب  ما، ف ، حيث ب عدد حقيقي موجب 8=  س xب 2

.......................................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................

.(  2)  ق   قيمة فما سx( 3 – 2س 2)     o =    إذا كان  (10

................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................................................7

۳۳
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا  

إذا كان   ( 11. 
1

  o 
3

3x1 قيمة   فما ،  س    .

......................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................

...........................................................................................................................................................................................

 الثاني : السؤال 

   إذا علمت أن  :   -  1
1

  o 
 5

x 4س  ، 
1

  o 
3

xأوجد1س  
5

  o 
3
 2 xس

الحل / 
.........................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.........................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.........................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.........................................................................................................................................................................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................................................................................................................................................................... 

 إذا كان-2
3

  o 
5
 4x16س   ،

1
  o 

5
xفجد    8=  س  

3
  o 

1 
2xس

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

  إذا كان-3
1
   o 

5
x4س  ،

1
  o 

2
 2xأوجد 10=  س ، 

5
  o 

2
42xس

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................ 

  إذا كان-4    
1

  o    
3
 2x6س  ،

4
 o 

3
x جد،   2س

1
  o 

4
 (2)xس

الحل /  
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

۳٤
تلفون ٠٥٩٩٤٩٨٦١٤



اعداد وطباعة :  أ . عايش أبوعياد م2019 -2018للعام الدراسي               للثاني عشر علوم إنسانية   ثيةمادة إثرا

صفحة     عايش أبوعياد وطباعة :  أ . اعداد  م2019 -2018للعام الدراسي ني عشر علوم إنسانية للثا    و الرابعة لثالثةمادة إثراثية    الوحدة ا  

التكامل بالتعويض
س44x+   س o     3  جد -1

لحل / ا
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

o  جد-2
4

 (س− 2 ) 6
 xس

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

أ ، ب ثوابت س5xب +  س أ     o  جد-3

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

   جد-4
1

  o    
2

س23x -  س 3

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

   جد-5
0

  o    
1

س2x-5س + 3 - 2س 3 - س 2

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................................................................................................................................................................................. 

س xس 5+ 2س2 5 +س o   جد-6

الحل / 
.................................................................................................................................................................................................................................................................................................................
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